مہ ۸1 :رای میں ہیوت 


(PROOFS IN MATHEMATICS) 





(INTRODUCTION SĞ/WA1.1 


بماری رو زمرہ زندگی بیس صا فت ری سو اور ات دلا کی صلاحی ت کان مفیر موی سے شال کے طور بر ایک سیا ست 
دا لآ پک بتاتا ے اگ رآ پکو ایک ایماندار صا ف ری عکومت چا ےا یں ووٹ کے اکل میں و ہآ پکوااس 
بات کا لقن دلا تا چا تا ےک اگ رپ نے ا لوو و ت یں ویاو آ پ اہک صا فخ ری علومت سے کروم ہو نہیں کے _ ای 
رح سے ایی اشتھار میس ہے تایا ہا تا س ےکآ دی ۷× کے جو ے کے ہیں ۔ ارآ پ2 ب × م ا 
ںو آ پ نرکا ہیں ۔آ پ خو ومشاہر ہکر کے ہی ںکراو ړو سے گے دونوں جیانات عا م پیک گرا ہک نے کے 
لے ہوتے ہیں۔اس لئے گرا ہم ات لال کے کو طور کھت ہیں تو تم تھا نے می ںبھی ان کے جال س 
چنبیں سے 

اترلا لک ی استتمال ر شی اورخوص] مور ی کی ل کا مخز ؟آپ نو ی لاس میں ثھوت کے اصمور سے متنعارف 
ہو گے ہیں اورآپ نے اکل میں بہت سے بیانات نماک طور سے جوم ری ءکو اب ت بھی کے ہیں یاد تیچ ےک موت ببہت 
ےر یا ضاف ہیا وں سح لک بن ہہوتے ہیں جس میس برای میا ن شوت ٹیل مو جود بیان باب سے خابت کے گے ستل با 
پر ہی ما مفروضہ سے اخ دکیا جانا سے کی بو تک کیل کا مان اور اج ای امتند لا ل کال اس با بک شردعات جم 
رباضا لی بیان نظ را یکر تے ہیں اوربچھ رہم ہی مشالو ںکا استعا لک کے ات ارگی امت رلا ل میس ہے مشر 11نا کومز بد 


کر ری کے .بی یکا ھب چگ مورک ری کے او رد کے ہو ے میا نک کی بیان بھی مل کر میں گے او پچ رم 
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اتم اب اء بر ہت سے سلو ںکا ب ہک کے نظ اٹ یکم ہیں کے ۔ بیہاں ہم ضا د کے ذر یچ اہم کر نے کے ضور کی بت 
کر یں کے ں ےآ پکا سارت نور کلاس یس اورا کناب کے ببت سے الوا ب میل پڑت کے ہیں ۔ 
32 ا ضیام :یانات ہلظ ریخا ٰی 
اد کہ بیان ایک ہام جملرے جو ای عم با ایک اساب پا ا تفہ میں سے مثا ل کےطور ړک رکٹ ورل کپ کے فا تل 
یج کون ی یی سیل ری میں ؟ ایک سوال ے ایک جیا نیل ے ۔ جا اوران ےگ رکا کا مت کرو ایم سے میا نیس 
ےک وصور گول ہواے نچا ہے ممل سے بیا یں ے۔ 

یاد یکچ ےک موی طور پر بیانات من رج ؤل ل ےیک مو کے ہیں- 

٭ بش قا 

ور کلاس می لآپ یکی بڑھ گے ہی ںک ر اتی بس ای بیان تا تول تب می موتا ےا ای یش ہو بابش 
فا ہو۔اس ل ےم جیا نا ت یھ پیر یاضیائی یاناتائل ہوتے- 

آ ہے برشا لوں سےا ٹ یھ اظ رغ یکر ے ہیں۔ 
ال 1: یا ن کک ندرج زل انات یش ہیں ۔ پیش فاد یں م ہیں ابابا تک جوا یھی می کے ۔ 

(1) سور زین ےکر دکوتا سے _ 

(ف) گا ڈلوں سس چا رپے ٢ے‏ ہیں- 

(ذذؤ) دو یکی داقر ی کو میرن سین 03 | ×3 مون ے۔ 

(ذ) ککت جانے وای ایک زک وم رے مار سیک بن رکردی چان ے۔ 


(۷) ام اسان فابی ہیں- 
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(1) بیان بش فاط سے کوت ماپ فگگیات نے بیغاب تک د یا سے ز ین سورج ےکر ووی ے_ 
(ذذ یےیاك م ے کوک م ہے ےکی کر کے کیش موک با بش عاط ا کا اقصا رای بات بر ےکا ژ یلو نی 
وتک ڑیوں کے 2,3,4,6,10 ور دپے ہو کت ہیں۔ 
(ذ1)ہبالن :یش ےج سکی تھ ران ییات سے ہویچگی ہے۔ 
2اس میا نم نہ ہوا 2 یی لک اک اس بیہاں یرکون انا ہر کم رادے۔ 
(۷) یجان پا لئ جع ےوک انا نلوڑھی ن یھی م نا ے۔ 
مشا ل2 : بیان کی ےک من در زی میانات ا ہیں مافللط ا لے جوابا تک جوازجھی کش کے _ 
(() ام اوی“ ی لت اوی السا ن ہوتے ہیں 
(ؤ) رسای السما ین شلث مس وی کی ر مہ نک 
(ذز() ام ساوک الما دن شلث اوی ی ہوتے ہیں ۔ 
(۷ن) اطق اعداوی اعداہای ہوتے ہیں۔ 
(۷) کے اعدرادںح اع ای ہوتے ہیں_ 
( )۷م اعدادنا طف اعداڈئیس ہو ے ۔ 
(ذذ:ہ) تاق اعرا و کے و رمیا لوی اق ع ر ڑل ہوتا_ 
کل: 
() ییا ك دست یوت سا وی ی کت ماضلا برابہوتے میں اس ے بسا وی السا قین ہوتا ے۔ 
ذ4 ہے بیان درست ےکیوتگ ا ہے مسا وی السا ین شل جن کے قاع رہ کے راومہ 609 کے ہو ے ہیں ساو ی ی 
شلث ہو ہیں _ 
ن ىہ ان فاط ہے ا لک ایک نس شال دہج _ 
(iv)‏ بے یا درست س کیرک اکت اعداد کے کی کل کے ہوتے ہیں جہاں ایک تج عددادرجہاں ا 2.7 
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۱ 3 
اعراد ہیں( مثال کے لور ی >3( 
7 
)6 ییا درست ےکیوککہ کی کل وانے ای :اضق اعداد جہاں اور جع اعراد ہیں ادر ,کش یی سکرتا: 


اداو ہیں۔ 
(vi)‏ بیان ایا ے کے ہیں ایک ایا ق عرد ے جو نا ع رول ے ۔ برغلا ےکیونک تتام اعدا دنا اعراد 





ول 
F+S 4‏ 
(vii)‏ ہے بیاان غلا ے کوت ہآپ جا کے سکع دان آعدا دراد کے مان ی مد 2 اان ے 
درمیان بی وتا ے۔ 


شال3: اکر 4 > :تا ب ےک مت درج ؤب لکون سابیالن درست ے؟ اۓ جوابا کا جوازکی یں کے _ 
2x <6 Gi) 2× < 8 )(‏ . (تزق .)8> +2 
عل. 
(1) یہ ا غاد ے یوت شال کے طور ر 4> 3- :8۔:ز دک مھک نکی ںکرتا۔ 
(1) ہے بیان فاط ےء بوت مشا ل کے طور ر 4< 3.5 = 6 
مان کن ہے ایا جیا4> × 
ل رت تم کے ات را کے اک ورت جات یا یں 
)اریہ کی کے وتر مسا وی ہو ںو ٠‏ یل ہوا ے_۔ 
(زز) شلق کے ووشلعوں کے و دنو ںکو ما نے والا خا شر ے شل کے توا زی بوتا ے۔ 
(ذذ) ام شت ay‏ رت ے۔ 
(1) تام دودر بی مہاوالوں و ہزرل 
م 


ارتوا زی الا طلارح کے وت برابرہوںلووہ مل ے۔ 
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(زز شات کے دواضلارغ کے وی قطو ںکو ما نے وا نے خا نیس ے تلع سےمتوازی موا 3 
(ذذڈ) ا مغ رواع رادم کے ے 2 ا 
(3) م دوو ری مسماواتوں کےڑیا دو ےڑا رر تی ج وت ن 
رلاثكك یر ن ارا ور کی ہے شال کے لور پر تکوم ا ی طط ر بھی میا نکر کے 
ہیں 7ہ تام شت اعداد کے لئ یرطق ہے جو پر ایک رس ہے۔ 


۸1.10 
1 بیان تی ےکآ یامن در ؤل میانات بیشن ہیں یش فل ہیں “م ںا سے جابا تک جواز کی می کے ۔ 
( ر پاش یکی تام نصا یکا دیپ ہیں۔ 
)11ز یکن سےسور خ مت ککا فا صن یا 510 اکوییٹرے۔ 
(ذذذ) ام انان بوا ہے ہیں ۔ 
(iv)‏ اتکی ے ما رک کا نرکا د سے دالا سے ۔ 
(۷) کرت نے دور کےذرسییے ہاشھی دکیھا۔ 
2۔ بیان کی کمن درج ؤل ماتا ت ہیں باغلا ا ہے جوابات کا جو ازیی شی کے _ 
)تتام سدس ( ج ی کی نکی ہوتے یں۔ ‏ ( ھی ری پائ ی ہوتے ہیں۔ 
(ذذا) تام جفت اتراو 2 سے نیس ہو ے _ (iv)‏ ری اعدراوغیرناطض ہو نے ہیں۔ 
(۰ تھا مم تی اعدادناض یں ہو ے۔ 
3 مان لیے و اورط ی اعداد میں ج بک 0 دہ مہ تب مت در یل می کون ے بیانا تچ ہیں؟ ابئے جوا بکا جواز 
(1) اور دا دول لصف رہں (زذ) a‏ اور ط دووں یں 
(--ذ)ہ باط نل سے ایک صر ے۔ 
4۔منا سب ش ریس کر من درج بیانا توا ی طم دد ہار یں کہ درست ہو جا شیں- 
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تچ لت رق “۷= × رد=»× 
درم ار ر + 7× = ”(ر + ٭) من = ب )ایک ما ری کے ایک دو ےکی تب فک رت ہیں 
3 ای اخرال 
نور کلاس می سآ پ ازا کی استت لا ل ےتور سے متعارف ہو کے ہیں ء بیہاں ہم اسک ہ تی الو ںوک کر یں گے جو 
روا کروی یگ کرک طرح ے ا ای ات دلا ل ءدے ہے پیانوں جن کم ی بے ہیں ء سے تناک اخ کرتا سے 
دے ہو بیانا تہ مطروض ہلا تے ہیں ہم رمتا لوں سے رو کے ہیں ۔ 
مشا ل :دا ہوا ےکہ ہاو کک ہہ ری دانع ہے شبانہ چا رٹ رنقی ہے شیا صو ریش رک ہے۔ 
کل :یہاں دومفرو نے ہیں: 
(1) پا و رکرنا کیک مل ے۔ 
(ذ1) شاد بچجا پور یل ری ے۔ 
ال مفروض ےپ اخ کر تے ہی ںکہ شا کاک مم ٹیش ری ے۔ 
مشا ل 6: دیا ہوا ےک تام ریا کی نصا یکتاڑیں دیپ ہیں او رن ع ےآ پ ر یکی نصا ی کاب بے ہورے ہیں 
ڑا جانے دال نما تاب سےکیا یا ت ہیں۔ 
کل :وف وضو ںکواستھا لکرنے پرہم اغد کے ہی ںکآ پ ایک دج پکناب بے سے ہیں۔ 
شال 7: دی موا ےک5 + 6x‏ سے آزاورڈرنش ع ےک 3 = بد رکیاے۔ 
گل : فر وض و ے ہو ہیں یں حاصل ہوتاے 13 - = 5+ (6 - y=‏ 
شا ل 8 :دی ہوا ے ۸8C9‏ ہو ازی الاضلاںع ےءاورش کی کہ ور ° 


کی 7 =8 ۸ ی ر5 = ( ۸1.1 د کے )پ50 اور ۸8 کی 
ا ول ےا یں ل ادر ر کی ؟ B‏ 


۸1.1 
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ل :ہیں دی ہوا ےک 070 3 ۸ایک متو از الاضلاعے۔اس لے پھ تیم وصیا تکواخ کر تے ہیں جومتو انی الا ضلا ح 
کے لے درست ہیں ۔ااں لے تص سی طور ہر ہتصوصی تک متا زی الا ضلا کے متقائل اضلاغ برابرہوتے س کو 
ما ےکی میٹر 5= ۸ ہم اخ کے ہہ ںک کی میٹ - 860 ای طرں ہم اغ کرت ہی ںک کی رہ-0 

ر4 رک :ا شال میں چم کے کد ہی سک اکٹ ایک مشر وض ہیں تصوصی کومعلومکرنے او راستتھا ل کر ےک ضر ورت 


ر 


شال 9: دیا موا ےک م رن ق ےتمام م کے لے ۔اورفرش ع کہ 19423 ایک غروعدد ےآپ 19423 
کے ادے ہی لک اہ کے ہیں ؟ 
کل :کہ کے ہی کہ 3ی را ے۔ 
رکوہ بالا مشالوں مم ںآ پ نے نو کیا موک اکم کات ہی ںک مغرو ضر ے بافلط م شک ےہ ںک بت 
ہیں اورپ اخ کی امت رلو لکا استتھا ل کر ے یں مال کے طو ر شال وی م نے می جار کک 3 رد ے ا 
یں ایی اس دی لکی وجر سے ہم اسے مفرد ہے ہیں نا کش کل کم ی بات پرذ درد ینا چا سے ہیں دہ یہ ہ کد سے 
ہو ای یصو بیان ےکوی نی اغ کر نے کے لے ھ رک س طز خر ابی ات رلا لکا ا ستحا کر ے ہیں ۔ ییہاں جس 
باتک سب سے زیادداعحیت سے وریہ ےک ہکم ات رلا لک کل استعا لک میں ۔اوراست زا یکا یل نرو کے فلا جج 
ہونے بے خحصرضہہو۔ج بک یہ بات لوم تک نا ضرو رک ےک اگ رآپ ایک فلا مط روضہ سے رو کر کے می نآ پ ایک غاد 
مہ پک یہ ہیں گے۔ 
۸1.2 
1۔ دبا ہوا تھا ا تن ابی یں اوش 7ے :ک۸ ای کبورت ےآ ہم ۸ کے بارے می ںکیا واخ زک ے یں ۔ 
2 دیا ہوا کے دو اض اعدا وکا اکل ضرب :اع ے او رر تج کہ اور ناف میس دہ کے بارے می لآ پک نو 
نال ہیں۔ 
3۔ دیا ہوا ےک خی راطق اعدادکاعشری پھیلا خیرم اور رارک ے اور 17 خی نال ےمذ م 17 کےمشری 
چیا کے ہار ےسک ہکا لے ہیں۔ 
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4 دیا موا ےکہ 6+ خر = بزاور1_ - رکفد ر کے بارے می ںآ پک نو کے ہیں۔ 

BCD 5‏ ۸ ایک مت ازکی الا ضلا دہاہواے اور *80 = جا ے توا زی الالام کے باق زاولوں کے پارے می ںآ پکیا 
نے اخ ذکرتے ہیں۔ 

6۔ دیا ہوا ےکہ ٦015‏ ایک دائرکی پار ے اورااس کے وت ایک دوس ےک تضی فک تے ہیں تے اب جار لتی ے 
پارے می لآ پکیا نت اخ ہے ہیں۔ 

7ے تام شر داعداد م کے ے ۶ خی ناف دیا موا ے فرش یی" 3121 شرو عرو ےکی آپ ےا خر سیت ہ ںکہ 
1 خی نا عرد ےکی آ پکا یج ۓے؟ کیوں؟ او رکیوں ہیں 


24 قا یں کے نبوت او رر یا ضیا می اتد لال 


کل ۶۸1.2 ر کے لے واه پر ایک لقطہ ے دوسرے 
دق ,او رتسرے رین قاور ای ط رع 1آ بھی ء پرا لت 


می انطو ںکوملا نے وا لے خطو ما کے _ AES‏ 
خطوطا وار ووو یا ا بی اخرا بی خطوں ( جن یں کو مش رک 
حص نہ ہو) می نمی مکرتے ہیں تم ا نک وک ہیں اور تم ا کو يد 


برو لک تکل می ںکلکحت ہیں کے دکھا گیا ے: ۸-2 
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آپ ان میس سے پل ایک الیبافارمولمعلو مکر کے ہیں جودی ہو یقطو ںکی تو راو کے لے خعو ںکی تھ راو یی کو 
کر کے .نو بی کلاس می ںآ پو ہے یا موک ہہ وشت ران انراز ق یا ہلا تا ے۔ 

ان يآ پک قیال بر ےےکہدائڑے کے او بردۓے گے ہمہ نقطوں کے لے 2-1 بھی اخرایی قط ہوں کے جوان 
قطو ںکوقما ما زشطومط سےملانے پرہیں گے یرای بہت تی واشت راہ انراز نظ رآ ا ے اورا سکی جا کی جاعتی ےکر 
5 = ہو یں 16 خط اکل ہوں گے ء اس طرح سے اس فارمول کی تقد ان تقطوں ےکر نے کے بع دکیا آپ اسے 
ن ہیں کےکوکی ےہ قطوں کے لئ" *2 خطہہوں گے؟اگمرالیما ےآ ا کا جوا بکیا موک ۔اگ رک وک ی آ پ سے بو چتا 
ےک ہآپ 25 = و کے ے اسم معن نکیوں ہو کت ہیں؟ اییےسوالو ںکا جواب دسینے کے ےآ پکو ایک موت کل 
ضرورت مول جاخ رک شب کے بدکھا نا ےک ہبہ کے لے درست نیس ے قیقت میں اگ رآ پ صاب ہیں اورا کو 
آپ 6 = کے ے یں ار ما میں کے ای 31خ ہیں اور 7 = 57 خط یں ا لے 6 = رو ۓ گے اک 
ہس مال ہے۔اس کے سکس مشا لک قو کا مظا رہ موتا ے یاد کے آپ نے نو می کلاس میں سیکھا ت اکاک بيا ن لور 
کرنے کے مر ف ایک ہکس شال کرای کن ے٤‏ 

آپ ےلو ٹکیا ہوا کم نے خطوں کی تاد کے سال میں وت بز وردیا الاتگ تم نے,1,2,3,4 = ادرو کے 
ےا سکی تر لق ا اور لوں یتو رک تے کا سپ مرچ ذ یل تاج ے واقف ہیس (ج باب 5ں 
د بے گے ہیں ): 

ا =+ +3 + 2+ 1 ا کی سیا یکوائ مر نے کے ے بیکاٹ یمیس ےکم 1,2,3“ وو کے لئے اس 
کی صدا نکر یں یوت کوکی ایک ۱ہ کی تدر ہوک سے یں کے ے ینف ٹھیک دمو( جج اک اوی ایک شال می نج 
6= ےل موک تھا ) لہا یں ایک ا ہے تو تکی ض رورت سے جو کو بلا برقا مکرسکنا سے ا سکا ہو تآ پ کی 
کلاسوں میں پڑھیس گے۔ .: 

ابل 3 گور کے PQ U‏ اور PR‏ دڑے را رہہ بنائۓے گے 
مال مہ ںآ پ غاب تک کے ہی ںک ہ۳۸ - 0(مسلہ 10.2) آپ اس ےن 
یں ہو ےکآ پ نے بب تی انیس ینا ہیں اوران اس اشک R‏ 
ورای با تک لد ان خودکی کچ ا ایک عالت ںی موا_ گ۸13 
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کیا آ پکوباد ےک غوت می کیاکی ہوا ے؟ اس ں بیانا کا فذ ات ہوا ے( جخ دلا لکہلا کے ہیں )جوم وت میں 
یی کے بیانوں سے یا کے سے ثابت کے گے (یا معلوم ) نھ جوغابت کے جانے وا ےوہ سے مب ایا موضموگوں سے یا 
آعریقوں سے با آپ کے بناے کے غروضوں ےہا ےآ کے اورآپ نے مان - PQ‏ ےنوت اخ کیا ن بیان 
جآ پ ناب تک نا جات ابم رما لوں اورتلوں ورک ر یں کے اوران کےنھ و کا ۶ یہک ب گے شس ےم اس 
با تکوہترطور بیو ک ےکا نکیل کے ہوئی ے۔ 

تم شروعا ت ثھوت کے نام تاد راست پا جج ابی ط بیو ںکو استتحا لک ک ےکر میں گے اس ط ریت یش م بہت سے 
میانات بنا نے ہیں جک ہنی وکل ہیانوں ہو سے۔اگر ہرایک بیا کی طور چ ہونو کی طور ےھ یہرآ مدہدگا۔ 


مال 10: ونان اعدادکا حاصل مع :ال عرد ے۔ 
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ر ہیما دک :و ٹک کاو ہرد سے گے مو تکاہر بیان مل سےقائم شد ما یات ریف متحصرے۔ 
مال 11:دے بڈام مٹرومرد1 + 6ا5 + 6 کیشک لکاے جہاںما جح عددے 


٠ل‎ 





ر ھا رک :ایرد یی مثال میں تتاف جوابات کے اخراجع ےوک پہو کے یس اس طر کی کی جم ااج کا 
مورت ی کت ہیں۔ 


A 
مسل ۸1.1 ف تورث کم لک میں‎ 


اگر ايك مشثلث میں ایك ضلع کے مربع باقی دو 
اضلاع کے مربعوں کے حاصل جمع کے برابر ہے 0 1 D‏ 
تویہۓے ضح کے سام کا زاوی تائ ہے ۔ شل رید 
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ان بے ۸8€ ۸ روش ۴802+ ۸8 = ۸٥‏ کو یوت تم اسے شلث کے لے میا نکوغابت 
کر رے ہیں اس لئ الییے شل کو ےکر 
شروعا ت ہے ہیں 

۸B‏ کا ودی خط 0 بے جب گے ٥‏ ط = 8D‏ اور ی وجداٹی تدم یٹس کے پار ے میں تم نے 

kB ۸‏ ے ٢٦‏ ا 
لے اٹھایاجاتاے۔ 

شکلوں کے مطا O‏ 5® ۸ی ام شلث سے اور فیا رٹ تم نے فیا ورت ےم ہکا استما لکیا ے 

ےملک رو ے مار ے انس سے SBD‏ ط۸ = AD‏ جو کے نی خاب کیا جا کا ے 

یل یم 5D‏ ےا یں > 

AD’ = AB + BC 

اں لے AC? = AB? + BC? = AD‏ مفروضہ اور بعل بیانوں کا استھا کر ے 

کوک ۸٥‏ ادر ۸ شبت ہیں مار ے پا ے5 ۸- Nel AC‏ سے معلوم حصوصیات 


اتال لکمرنے ر 


تم نے ای دکھایا سے 10 A‏ اور c= BD‏ 8 لیل ے پیل سےمعلوم تل کے استمال سے 


اور JAB‏ سے اس لے 1۹8 ے۸۸0- ۸۸۵۲ 
AABC = A ABD Js‏ کس ABC = yî Je‏ £ معئی ارا یک نید بے سے کی تام 
70 ےج کے ایک اعم زاد ہے یت 
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وس گیا یران افد ام کے ات سے نا بر کیا گیا ے جوقمام ایک دوس ر ے سے شک ہیں ا نکی تب ام 
ےو تکا رن رم بعل افد ام اور یسل سے معلوم رتا ٠‏ کو لاوکر ہے( مل 6.9د کے( 
۸1.30 
ندرج فلل ہرایگ سوال میس ٦ک‏ مآ پ ے ایی یا نکوٹا تک نے کے لیے کے ہیں ء نموت میں موث افد ا مکی فر ست 
بنا سے اور رق مکی وچ یی تا ہے ۔ 
1۔ ثابت کت ےک وواک ا رطان اعدادکا حاصمل 4ے موتا ے۔ 
2 دوگ ا رطان اعداد یی ءان کے ربعو ںکا ےل بح معلوم کے اورپ ٹیس 6 جوڑدچیے خابت ہیی ےک نیاعدد بیش 
8 ےی ہوگا۔ 
3 گر 5 مزا یک روع رو ےکا ےک 2م د ےم ہوجائگا۔ 
4 مان عت :دادور تاگ اعداد میں دکھا ےکر ناک عرد ے_ 
5_ ارہ اور ط شت کچ اعداد ہیں بآ پ ہا نے ا کے + <a =bq‏ > ء > 0 جہاں جو ای کل عرد ے ثابت 
HCFG, Jê‏ = زط ,« HCF‏ 
(اشمارہ:مان (b, r) = gz‏ 70ا اس لیے b= kh‏ اور ر = ۲ جہاں ا اور ر تفرد یں ۔] 
6 ابلخاخلفن ۸۵ ے ع3 کے تو انزیی سے چھ 3 بے او ۸ لات یب 0ا اکتا سے۔غابت ع ےک 


AD AE 
DB EC 


5ا( 

ا ںیشن یل تم اس بات پ ب کم بس کک کیک بیان سے الکار سے مرادکیاہے۔اس سے پیل روک بی تم 
علا تول ےآ پکومتعار فکرانا جا سے ہیں جوا ن صو را کوک بیس ہما رک ب ردک سی کے روغ می سآ ہے میا نکو ایک 
داع اکا کےطور پو کے اور ا سکوکوئی نام و کے مثال کے طور تم بیان 1٤‏ تبر 2005 کو وای می ہو با بوم سے 
نلا رک کے ہیں٤‏ ا کوتمم اس طرح بھ یکلہ کے ہیں ۔ 

( تبر 2005 کودلی میں پاش موی Pp:‏ 
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اک لر ےآ ہے کت ہیں 


ام برغا تون ہیں q:‏ 
ائیک کے کے کال دم سے 2 
4= 2+2 فی 
شلثش0 ۸8 ساو یی ے :1 


ہیملا یں اب بیانا تک تصوصیات بے بک کر نے ٹیل ہمارکی مددکم می ںگی اور بی و کک می کک یک بح مس رح ا کو 
ملا کے ہیں شرو عات یں سادہیانات بک مک می کے اا کے اعدم ویر بیان تکوس گے_ 
آ ے اب مندرجہذ ہل رول پ رک ر ع نس می چم دہ ے ہے برای بیان سے ایک تایان ما ے یں ۔ 





رول س ہرخیاءیان با تمر ییا نکی ی ا انار ےن ا ےہ ہہ ,مہ اور ہہ میانات پا لت رتب ,م 
,م و اودۂ کپ پالم کمک ھا چان سے بیان م کے ذ ر بے کے یا ن ل اتا ےلوٹ کے م 
اعام بات چیت یں ہے مارک مراد موی ےک 1 تیر 2005 کودیلی بیس پا یں ہو کن ای کہ نے کے لیے 
ہیں بہت ی احقیاط بی ہے ۔آ پ سوج کے ہی ں کو کی میا نکاضفی حاص٥‏ لک نے کے رف دے ہے بیان میس 
تی مناسب چک نیس کا د ےکن در کے سل م ہمان ےمان پل تب لی ے جب بیان تام سے رو ہوتاے۔ 

مثا ل کےطور پر بیان تام میس خا تون میں ۔ رالیما نک بیان سے کے کے یہر ایی ےگ ہیں ج مرو ہیں ۔آے اب 
دی ہی ںک کیا ہوگا اگ رہ صصرف بیان می یس کے میں .میں بیان اکل موتا سے تام مج یں عو ری ہیں موس اہم 
بیان الک کے ہیں تام نھچ یں کی ہیں عو رجیں ۔ پہلا بیان لوگو ںکوکننیو زک راتا ے ا کا مطلب ہوسلکا ے12 ا رہم لفظ 


۰ 0 
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قام پرزوردیں )کے تام یر ں کورتم ہیں؟ ہے کلف ینوی ہے کہ دوس اسان ۾ کامضبوم د تاچ م ےکم ایی نچ ہے 
وکر ت ہیں ےء اس لے سی یا نکاض نی ھت ہی ںآ پکوا اط ےک م بنا پا ہے اس ےم کر ےک یی ک ےک چم 
کو فی بیان ال ہوا ے؟ ہم من درج ہ ذ یل ظ ربق ایناتے ہیں مان یئ ایک بیان ہے اور وا کی بان ےب 
فاط ہوتا ےجب کم تا اوو ےج پگ د رفا ے_ 

شال کےطور پاک یی کہ ما مک کے کے ھکد مکی سے تب ب ے موت سک بابک کے کو مکال یں سے ۔ 
گر یجھوٹ سے کہ باتک کے کے کی و کال سے تب بہ ت س کہ ماکک کے کے کی د مال یمیس سے ای طرں سے 
ےم تتہ۔ 

رعویر کی وووت 

شلث ۸8٤٣‏ اوی کے نہ ٣یشلفہ‏ ص۸ ساوی ای سے 

اب( )کے پار ےس کیا خا ل ے؟ بہ 4 =2 + 2 ہوگا zs‏ اور( کیا ے؟ می aT ABC‏ 
ےک ,عیشت میں ا ایی ان ڑے ).سک 
مثا ل 12: من رر لل مانا تک کے _ 

(ذ ماک کے کے گید کا کی ے۔ 

(1) تمام خی نا اع راد ی ہوتے ہیں۔ 

ان کہ فی نال ے 

)جن نات اعدا دح اعداد ہیں 

)٥(‏ انچوس مرو ہیں۔ 

(vi)‏ روڈ ے مور ے میں ںاد 

(اہ) کو اییا ی عر یں ےجس کے لے 1- = ر 
() بفلط ےکم مائتک کے کے کی دمم کا ی یں ےی امک کے کے کی وکا سے۔ 
(ز( بفلط سے کے ت م رتا اع دار ی اعداد ہیں سی یھ( کم ےکم ایک ) ینان ع روشق عرد سے۔ ا سکو 
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اسر حبھیکیھا جا کا ےتا م خی ناف امد اد ی اعد اوک ے۔ 
)11 غلا ےک 2 خی نات ےن 2ل یں ے۔ 
(1۰) رفلط ےک ناطق اع راو اعرا و ہیں ست کوٹ یبھی نا عرو وکیل ے_ 
(۱) بیفلط ےکہتمام میس م نیس بین ی تما چرس مرد ہیں۔ 
(ذ۱) برغلط ے کک رکو ےپور ےجس ہیں کن تما مرکھوےکبھورے ہیں ۔ 
٥1:‏ فلط ےکوی ایا ی روہ یں ےجس کے لیے -١‏ = خبد ھن یلم سکم ایک ای انف عرو ےجنس کے 
5 وس" 


ر یمارگ :اور مبلا چٹ ےپ کبیا نک تی ماک لک نے کے لیے مندرجہذ ہل قاعدومرکت کےا نو ن تک کے ہیں- 
() گآ پ :یا نک ہیں ہے کے ۔ 
(ذذ) اگ رلوکی ما یھی اذ بیان میس متا سب رد برل من اع طور سے جن بی نات میں تھا ا" نیج شال سے۔ 


رای 


A14 
ندرج لل بیانا تک علوم کے‎ 1 
آ دی فا ی ے )11ط 1 کے از کے‎ 6) 
(:قا باب میں بہت سا ری شقیں ہیں َ تام اعدادناضت اعداد ہیں۔‎ 


»( پگ فر داعا وطاق ں (vi)‏ کو طالب مک یں ے۔ 
(ix)‏ 2شت عرد کون کرتاے۔ (x)‏ اعراد داور اشرو ہیں 
72 مث درج یل سوالات می دو بیانات ہیں ۔معلوم یی ےک دوس رابیان م ےکی ے پاکیں۔ 


)ن0 متا زبوکاے۔ (نذا پیا ںکالی یں 
متا زپھ وکا یں سے یھ یلیا ں بمو ری ہیں 


(iii)‏ تام نی بڑے ہیں۔ (iv)‏ گ تام این لال میں 
ای نی بای آگ کےٹھا ای ا لش ے 
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(۱) کوک یم یآ دی یکا نۓےکہیں ے۔ 
جآ و یکا ے ہیں۔ 

56 ”ما نکا میں 

اب ہم بیان کے منوس کےسلسلہ یں بک کر میں گے۔اس کے ے ہیں ریمعلوم موتا پا ےکم رکب میا کا نو رکیا 
ےکن ایس بیان جودویادد ےز یا دہ ساد ہیا نول ےک کر ےہول ۔ بہت ےط ر لے یں اع رکب جیا نات بنانے کے کن 
عرفا نی لوجاک بم رکو زک سی ےک دوسادہہیافوں اگمراورن یا تب( چھر )کا اک مب با نک تی قکی ہا ے۔ شال کے 
طور باکر پازل ہورہی ےو سمل مر ہانا شک م وکا وو ییا نوں ےل کر بناے۔ 

ا ورک ہے :مر 

سا کل بر جا ناس وقت کل موی 

ا سے تمل خیال ب صو رکواستجا ل کر نے پر کہ کے ہیں اکر واو م پیک کہ کے ہیں م کا مطلب سے و اورا کو 
af‏ < م سے ظاہرکرتے ہیں۔ 

اب فرش تی ےکآ پ کے پاس ایک بیان ے۔ اگ ای کا ٹین ککالا اذ اس شس ےکا پا ہے۔ یہ ج0 کل 
کہ ہے چہاں مغ روضہ و ہے( پالی کا ٹین ککالا ہے )اوت و( ٹیک ین ہپ کا ای سے )اگ رہ مفروضاو رت کو برل دی ۔ 

و یں کی متا ے؟ ںےم < و ین اکر ییک میس ےکا فی ےجب ٹین ککالا ہودنا چا ے یہ بین ج ور کا 
مکو کہا جا ے_ 

موی مور پر بیان و ور کا “میں رر ج و جہاں ماو و انات ہیں لوٹ ٹچ کہ و جن م اورم د و ایک 
دوسرے کے معلوں ہیں _ 
مثا ل 13: من رج ذس مانات کک معو کے _ 

)گر جی لسا کل چلا ری ےب 17 اکس تکوا نارکا ون ہوگا- 

1اگ 17 اکس تکوا و ار ےب چیہ کل چلاری ے۔ 

:ار با ین فصریل اذ ا جرع ہوجاتا ے۔ 
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نکی ٹس کے ا ںییم کی ڈگ رک ےلوہ یڑھانے کے ے ایل ے۔ 

@ اریخ va infection‏ ےا ا ںکو ہت تیز ار موک _ 

گرا نی میس ےک ووان با میں ے۔ 

)اگ 8€ اک ساوی لی ےا اس کے تام دای اوہ مسا وی میں۔ 

9 7999 ن عرد ے :× ری یلاغ اور گرا را 

e‏ - × کا باوص رل ےک 0 = (0)ط 
گل :ندرج پالا ہر بیان ۾ ج کیل ے ۔اس لئ اس کا میں معلو مکرنے کے لیے ممل میں علو مکرنا سے 
کہ دراور 0 کیاہیں اوریگرو کم آھیں سے 

(ن) 17 اکس تکوا تو ارک دن ے: و جی لسا کل چلاارری ے :راس لئ ا سکا میں ے اگ 17کس کات ار ےل یل 
مال چلای ہے۔ 

() یہ( کامتکوں ے۔ ای لئ ان کا مکو پان اوہ (ن) شی دیاہواے_ 

زاگ وین کا پر موک نود فصہمیل ے۔ 

)اک رای کی عا ےکا ام سے اس کے اک ہی ضرورہوگی۔ 

_ viral infection | giz کر ںوت ر‎ )( 

)اگ را مایا میں ذو بی رب 

(ذذ:0) اگ رشلث 0 ,۸ کے داخل زاو مسا وی میں نے ساوی لی شنلث ے۔ 

70 شی پھیاا کرم اور ر رار ی ےب خی نال = 

0 اگ ر0 د کر ی9 کا ج دض ری تب 0=( )م۔ 

وٹ کی ےکم نے اس با تک پرواہ کے اض کاود سے گے جانا تج میں یا فلط ہم نے ہرایک ییا نکا مکار سکیا 
مثال کےطور پرمندرج فلل مان پور کے :اکا ھی یں ےب یرای س سے۔ مہ انت سے۔اب ا کا معوں 
کے : اک راح را یر امیس سےتب کی میں ہے ہبیش کل ہے ردد ہندوستزان کے دوس رےتصہمی کی موک کے 

ر ای ا طور ےج بوم ری می ںآ پک کہ تکی اہی صورت حال ےا منا موک الو ج م ہج ے۔اورآ پو 
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یم ۸1: یاضصی میں موت 361 
ہے ےکنا وک اکآ یا ا کا مک ول ی رجدو کی درست ے_ 
شا ل4 1: مت رج ہل بیانو ںک مکو ں معلو م تبروا ل میس یی ٹ کی ےکآ یا مکو ہے بافلط ے۔ 


(1) اکر ایک جفت عددے نب1 + 2 اطا ل عادے۔ 

(:1) اکر ی شی عر وکاک ری چیا مم تب ع رون ے۔ 

(iii)‏ اکر لح دومنوازی خطو رومع کرت ےب ری زاو یا ںکا ہر اوا 

(۷) اکر ی ری کے متقاب ل شعو ں کا ہرایک جوڑ اما وی ےب جا ری متا زی الا لاح ے۔ 
:)اگ ردووشل ث متنا ی ہس تب ا کر N‏ 


28 
(ن) مسعکیں ےار ٠‏ 1د طای ا عرو ےت ہز ایک جفت عرد ہے : ایک فاط بیان ے(مشثال کے طور ر - 15 
1+ (2)7ار7طال ے۔ 
)1ؤ اگراک ی عدد نات ےب ا چک ی چیا وحم ےا کا مصعکوس بیان ےہایک فاط بیان سے کوک فاد 
اك سے کیو نات ع رکا ری پچھیاا خی حم اورک رارک م وکنا سے 
(زنم میں ے اگر ایک قاح ووخطو راکو ای ط رع شش کرت ےک یری زاو یو ںکا ہرایک جوڑ اماو موس خط ور 
از ی ہوں گے نو یکلا ی نصا اب کے بد ہہ 6.4 کے علوم ہوا ہ ےکی ییا درست ے۔ 
(ن) اکر یا ری توا زی الا ضلا ےب اس کے تالف اضلا کا ہرایک جو ڑا ماو ے بمتکویں ے :ےد 
( نو ں کا کا ستل 8.1) 
( ب اکر ووکاٹوں یری زاو برا ہیں تب پیمتمائل ہیں :مول ہے۔ یہ بیان فاط ےآ پ ا لک ایک مناسب بر 
کس نل علوم کے _ 


۸1.5 
1۔ من درج لل میانات کے مکو ں معلوم کے _ 
27 وسک ری ےتشر نک ہت پسی ہآ ےک ۔ 
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ٹا ۳ کی سے تب اس کے پیٹ یس چو ےکودر سے ہیں ۔ 
)اگ رجور کے پا اکا رشپ سے تب اس کو ڑگر یئل جا نے . 
(1) اگ اہو ےس چول ںی ز نردے۔ 
ا ٹور گی لاس کے وم موی _ 

2 من رر چ لل بیان ات کک مکو ں کے _ رای سوال ٹیس ہے ٹے کک ےکآ باان کے موس ت ہیس ب فاد 

)اگ رشلثش0 8 ۸ ممادی الما ین ےی ب اس کےا عر کے ز اوہہ ساوک ں_ 
اک ایک عددطاقی ےب ا کا مر طا جن عردے۔ 
0ر1 = رف لك × 
:13گم ABCD‏ ا کی الا ضلا تب ۳ ۸ اور 20ا ایک دو ےک یکر مس کے۔ 
)اکر ءاور کل اعراروں یکیو 90 a+‏ 
20 ل اعدا د ب ں تب (ر + )ایل جقت مرو ے۔ 
ذ٣‏ اروا زی الا ضا کے راس وار و روان خی ایک کی ے۔ 


7 نضا د کےذ ر لے موت 
کی تیک ای تام مشالو ںکوم نے تائ کی سا یکاخ مکر نے کے کے سی سے دوائل استعال کے اب تم خی ردرست ط ر ہے 
سے خاس طور بولا ی سے کی سیا یکوخاب کر یی گے ء یر بیقر ای یلیک ز بردست اورزار انا جانا سے ےہ تاد 
کے ذ ر نموت کے طور پر ہا کے ہیں ا کا اتال م پیل پیا باب 1 میں ببت سے اعدادکی خی رنا علق کو بر کر نے 
کے ےکر کے ہیں ۔ اور ای طرح دوسرے بابوں میس پیر سلو ںکوخا بر کر نے ہیں اکا انتما کیا ے ۔ ییہاں م اس 
قراوز رواش کرنے کے لے پھھاورشلیس لت ہیں۔ 

ال سے بی ھک مآ کے بز ںآ ےن کے ہی ںک نضا کیا ے۔ راک مس شاد وا ہوا سے جب جمارے 
ای ایگ البایان ہوا ہے دوجس کے دو جیغ چ ادرو ا کی کی تی ہے۔ تال کےطور یہ 


da ۱‏ 
Jl‏ و او رظ پھ متردہیں = ¥ Pp:‏ 
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ed‏ یک رتا ے. :۰ 

اکر یفک ب کہ م ہے اورہم دای ےآ گ ےپ لک یی وکھادی یک و کی حب کم ایک ننا رک کے 
ہیں ۔کیوکہ ہ کا مطلب کہ کی ہے ۔اگ رآ پکوبادہول ٢2‏ یراط خاب کر نے کے لئ جم نے اکل الیای 
کیاتا( باب 1 و کے ) 

سا ور ےکا مر ے؟ آ یئ ا یلاہ صو شال ےل ر کے ہیں۔ 

فرش سے “ہیں دیاہواے۔ 

تما کو رٹنس فاپی ہیں ۸ ای کگورت ہے ءخابت کی کہ ۸ فا لی ے۔ 

عالانکہ برای کان آسالن شال سے ۔آ ےد کے ںک ا م تناد کے ذر ی ےم سطر اے ناب تکمر ے ہیں۔ 

٠‏ سے سے ہی سکیس ماع م( ہاں ل دکھا نے ھ کہ ث۸ فا ے:م) 

٭ ا نے ہم مہ مات ہو شرو کے ا کیان لے ی م یشک ےہ ںکہ می درست سے 
( ن ۸ فا یں ے ) 

م بم م کاک سیا تحص تی ات زارح کا یک سل علوم ہونا ہے( کیوکلہ ۸ فان نیس ہے اس میا نک ایک 
ہنس ال سے تتا عورس فانی ہیں ۔ااس ط ری سے مہ فاط س ےک اکور فا فی ہیں )ا سے عم نضا وتک 
پہو جیے ہیں داور ییاد ہیں اس لے تا ےک ہم نے فر مل کیا تاک ہنیس ے٭( مار ے پا ایک تناد 
یوگ ہم دکھا گے ہی ںکہ ییا :تاس کوٹ فان ہیں اورا أئی تاس کویٹس فان یس ہیں ایک وقت میس بی ے۔ 
اس سے ناد پیدراہوتا ےکیونک یم نے ہیف کیا تاک فا لی میں سے 

e‏ اس لیے ہم نے جوف کیا تاد ہ غل تھا ]شف کو ہون چا سے (اس ے فا سے ) آ ہے اب ریک چ 
مثالوں ورک رت ہیں 

شا ل5 1: ایک فی مط راطق عدداورخی اطق رکال ضر ب یلق ہے۔ 
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بانات 


مضا دکاشوت استحا ل کر میں گے مان ے٢‏ ایک خی فرنا فی عدد ہے او رد ایک ر 


اک ہے مان سے = O EU r‏ یں 
ایم کر ناس ےک ۳ہ خی ناش سے 
7 21 ال م اس میا ن کا فی فرش ررے 


س کے = ر <0 CN‏ ریچ بیان سےمعلوم ہوتاے اور 
9 : 
انعر وکلم ف ےکی 


ماودو اروت دی ی کارت ر کے e ٣‏ 





ان عت ےک ییا ن درست کیل ے س2 پلے دک کے ہیں یک 
بج کا شردعا لی نقط ے جب جم 
نضا د ہے ری غاب تر ے ہیں 
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اس لے کے ہیں ایک الا غر دعر ومو جد ے 3< م £ 01+1 6 یا5 + 6ل بتو کے بیا نکی سے 

کل یں ے جچہاں دای یکل عددے 

م سے یم کے افلیرس کے معاو کا استما لک کے اورا تقیق کا انتما لک کے م۔ | لے سے عابت کے کے و ںکو 
1 + 6 کلک ہیں سے جس ےتا سے ہر6 - L6n+346n +2 lp‏ 


6nt+4 


ضا دای ےآ یا کوک ہم ا ٹر کیا 2ص 78 رد3 p<‏ ےج 1+ L6n‏ 
616+9 کل کانہیں ے 





اوو یی شمو تک مال سے ہے ید چا ےک ایک تو تکوخاب کر کے کے بہت سے طروت مو کے ہیں۔ 
سی نقطر ےک خا کک کے تما طعا ت خو بیس سب ہے چھوٹا خی اس خر کیاکی موو ہے ۔ 
P‏ 





مان یی ۷ × دیا ہوادیا ہواخط ے اور ط ایک نقظجھ ۷ × یں ے اور 8 "۷۷١٢۹٠ +١۶١١‏ 

P,P,‏ ..... وی رو فقطہ ےکا ۷× کے گے قطعات| ۴۸, PM, ۴P۸‏ .... وغیبرہ میں سے سب 

خط ہیں جن میس P۷1‏ سب سے ھوٹا ے( کل ۸1.5 د کے ) کیٹا × مود سے نم ان قطعات خی اک ےکر 
ا 
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۸1.6 O 
b < ضا کے بورکم ا تما لک کے دکھا کہ‎ <cJsla +b =c + فرص کے‎ 1 


2 مان ے٣‏ ای تاق عرو ے اور ای خی ناف عرد ضا د کے نموت سے دلتھا کہ × + ای خی ناف عرو ے۔ 
3 انناو کے نمو تکا استعا ل کر نے ہو دکھا ےک اہ ایی عددہ کے لے 2ھ جفت ے اوہ بھی جشت ے ۔ 
[اشارہ: مان ع ےک ہ حف ت یں ےن ہے 1 + 2 شی کا گا سی جن عددہ کے لئ اورپ کے بل ے٣‏ 

و اد کرت ےا ےکنا کت من کے و یم ہوا سے تب بھی ےم ہوگا۔ 
5 تضاد کے تو تکواستعا ل کر ے ہو ے دکھا ی کہ وہک یکوکی ایی قر رکیں ےننس کے لئ 6 چنا ر تم ہو 
6۔ تضاد کے لر بیقر ے غاب یی ےک ای ستوی میں دشخخل ف خط و ایی نت سے ز اونظ رع یکر کے _ 

8 لاص 

ایسآ پ نے مندرج ولل بیھھیں 
1۔ جوت کلف اج زا ےکی اورنو کلاس میں کے کے متو لصو رات 
DRI E‏ 
3 با نک میں 
4۔ ضا ےر لع ښوت. 
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